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Domaci zabava z Kombinatorické teorie her, 11. série

Veskera tvrzeni precizné zduvodnéte.

Véta (,,Silngjsi Erdés-Selfridge®): Necht F' = (V| E) je k-uniformni hypergraf takovy, ze
|E| + MaxDeg(F) < 2".

(MaxDeg(F') = maxyey |[{A € E; v € A}| zna¢i maximalni stupen vrcholu v hypergrafu F.) Potom
v silné hie na F existuje (explicitné popsana) blokovaci strategie druhého hréde.
Dokazte predchozi vétu. 3 body

Pouzitim Silngjstho Erdés-Selfridge dokazte, ze hra 42 je remizova hra. 2 body

Uvazujme hru AP(k,n), kde Maker a Breaker zabiraji prvky {1,...,n} a cilem Makera je vyrobit
aritmetickou posloupnost délky k své barvy. Ukazte, Ze existuje konstanta ¢ > 0 takova, Ze pro
viechna n < ¢2¥/2/k mé Breaker ve hie AP(k,n) explicitné popsanou vyhravajici strategii. 3 body

Uvazujme hru AP(k,n), kde Maker a Breaker zabiraji prvky {1,...,n} a cilem Makera je vyrobit
aritmetickou posloupnost délky k své barvy. Ukazte, ze existuje konstanta c takova, ze pro vsechna
n > c2Fk3 ma Maker ve hie AP(k,n) explicitné popsanou vyhréavajici strategii. 8 body

Dokazte, ze pokud k < k' a £ < ¢, potom R(k,¢) < R(K',¢"). (R(k,¥) je ¢islo definované v ditkazu
Ramseyovy véty.) 2 body



