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Domaci zabava z Kombinatorické teorie her, 12. série

Veskera tvrzeni precizné zduvodnéte.

Uvazme Uplny graf K, s hranami obarvenymi budto ¢ervené nebo modfe. Dokazte, Ze pokud tento
K,, obsahuje monochromatickou kruznici délky 2k + 1 (pro k > 3), potom obsahuje i monochroma-

tickou kruznici délky 2k. 3 body
Ukazte, Ze Builder vyhraje online Ramsey hru pro cestu P, v O(n) tazich, pokud painter muze
pouzivat k barev (k povazujme za konstantu). 8 body
Formulujte a dokazte variantu Erdésovy-Selfridgeovy véty pro (p : ¢) nevyvazené hry. 5 bodu

Ukazte, ze Builder vyhraje online Ramsey hru pro libovolny strom 7' na tfidé lesd, pokud Painter
mitize barvit obecné ¢ barvami. 8 body

Uvazme systém (V, E) vSech p-tic E na N-prvkové mnoziné V' (neboli uplny p-uniformni hypergraf
na vrcholech V). Maker a Breaker stiidavé zabiraji p-tice z E, Maker vyhraje, kdyZ dosédhne toho,
aby na néjaké k-prvkové M C V byly vSechny p-tice jeho (neboli postavil svou kliku v hypergrafu
(V, E)). Ukazte, Ze existuje konstanta ¢, (tedy zavisla na p) takova, ze pokud N > 2e5n" 4 Maker
vyhravajici strategii v této slabé hre. 4 body

Uvazme vSechny podmnoziny P mnoziny {1,...,n}. Maker a Breaker st¥idavé zabiraji mnoziny z
P. Maker vyhraje, pokud zabral vSech 2!%° podmnozin né&jaké 100-prvkové podmnoziny {1,...,n}.
Ukazte, ze pro dostatecné velké n Maker vyhraje. (Hint: pfedchozi cviceni.) 4 body

(Zavérecna lahtidka) Pan Cerveny a pan Modry st¥idavé barvi ¢isla z {1,...,n} svou barvou. Za-
fixujme né&jakou éervenomodrou posloupnost P délky 100 (feknéme C,M,C,C,C,M,M,C,M,...,C).
Pan Cerveny vyhraje, pokud po dobéhnuti hry zbude aritmetickd posloupnost délky 100, ktera je
obarvenda presné jako posloupnost P. Jinak vyhraje pan Modry. Ukazte, ze pro dostatecné velké n
vyhraje pan Cerveny. (Hint: vlastni argument zaloZeny na potencidlové metods.) 6 bodi



