(3.4)

Domaci zabava z Kombinatorické teorie her, 3. série

Veskera tvrzeni precizné zduvodnéte.

Uvazme hry 0, 1, —1 a *x a vSechny soucty kazdé hry s kazdou vcetné sebe sama. Jak vypadaji
ekvivalenéni t¥idy této mnoziny her dané relaci =7 VSe pochopitelné poctivé zdaivodnéte. 2 body

Dokazte nasledujici tvrzeni. Dejte si pozor, abyste v ditkazu pouzivali vyhradné axiomu a jiz dfive
z axiomu dokazanych véci. Hint: indukce dle narozenin.

(i) Pro kazdé t¥i hry G, H, J plati (G+ H) +J = G + (H + J) (asociativita s¢itani). 2 body
(ii) Pro kazdé dvé hry G, H plati —(G + H) = (—G) + (—H) (distributivita minus). 2 body

Dokazte, ze néasledujici tvrzeni jsou ekvivalentni (technické Lemma z pfednasky):

G>0

L vyhraje jako 2. hra¢ hru G.

Pro kazdou hru X plati: kdyz L vyhraje jako 2. hra¢ hru X, potom L vyhraje jako 2. hra¢ hru
G+ X.

Pro kazdou hru X plati: kdyz L vyhraje jako 1. hra¢ hru X, potom L vyhraje jako 1. hra¢ hru
G+ X.

Mozny postup: Ukazte, ze (3)&(4)<(1), (2)<(3), (2)<(4). 3 body

Uvazme nasledujici posloupnost pozic v Dominovani:

l l l

P P, Py Py

Tedy P; vypadé jako i ,,vingli“ slepenych k sobé. Dokazte, ze P; = * pro lichéd ¢ a P; = 0 pro suda .
3 body




