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Domaci zabava z Kombinatorické teorie her, 4. série

Veskera tvrzeni precizné zdivodnéte.

Popiseme pravidla hry Hackenbush. Je dan graf s hranami az t¥i barev, modré, Cervené a zelené.
Alesponi jeden vrchol grafu lezi ,na zemi“, kterou znézornujeme tenkou vodorovnou ¢arou. Levy
hrac¢ ve svém tahu smaze modrou nebo zelenou hranu, pokud se timto odpojila néjaka ¢ast grafu
od zemé, je tato ¢ast celd smazdna. Pravy hrd¢ mazZe éervené nebo zelené hrany (a také odstrariuje
odpojené ¢asti). Pro nésledujici pozice Hackenbushe popiste a pochopitelné odtivodnéte ¢asteéné
usporadani relaci <. Nakreslete jejich Hassetiv diagram.
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Najdéte kanonicky tvar soucttt {0|x} + *, {*|0} + * a {0]x} + {x|0}. 2 body
Urcete cisla nasledujicich pozic v Hackenbushi.
a b c d e
2 body

Zafixujme jednu konkrétni pozici H v Hackenbushi, ve které nechame jednu hranu e bez barvy. Z H
tedy muzeme vyrobit ¢tyfi rizné pozice, podle toho jestli hranu e nabarvime na modrou, zelenou,
Gervenou nebo ji smazeme. (P¥i smazani musime odstranit ¢asti grafu odpojené od zemé.) Popiste
Castecné usporadani téchto ¢tyr her relaci < a dokazte, Ze toto usporadani nezavisi na zvolené
pocatecni pozici H, nybrz pouze na stavu hrany e. Pokuste se uprednostnit dikazy indukci pied
nejriznéjSimi ad-hoc argumenty. 2 body

M¢jme hru Toads and Frogs které se hraje na poli n x m. Kazdé policko miize byt bud prazdné, nebo
na ném je Toad (T) ¢ Frog (F). Levy hrac hraje za Toads a tdhne s T doprava, podobné pravy hrac
hraje za Frogs s F' a tdhne doleva. BéZné je mozné skocit pouze o jednu pozici na prazdné policko,
ale pokud je na ném nepfitel a za nim je volné policko, tak je mozné ho preskocit (pouze jednoho).
Prvni hrac, ktery nema tah prohral.

Jaky je kanonicky tvar nasledujici partie hry Toads & Frogs?
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